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B clamie @ Ailly Lol fleall § susiall Jeall 28y JUI ol
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ClePK
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Aogest podibl @35l e le ¢ gl L
bl xa syl ) Slimen Slablis
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sentier d'expansion
de la firme

flk,)) =kl,ct = : &l gzlu¥l Wls o S Lpad ol 131 :Jle
pkk + pll

10 _https://www.google.com/search?q=isoproduit+et+isocout.
11 - courbe des facteur de production ou sentier
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mhe¥ caclias Jlaatul Gk e ! @aand byl ayuxs islbll
[ = f(k,1) — t[pkk + pll — ct]

0l of (k, 1)
ﬁz N 7 —mpk=0->pmk—tmpk=0->71
B pmk 0D
I k X}
doL of (k, 1)
a=0—> Y —tpl=0->pml—1pl=0->71
ml
-2 02
ol eidaa Loy s @ae (2 03 Atall 1 oz 02 ps 07 Blgluces
pml pmk
= .. 03
pl vk

Ct=1001+100k, Q-k 1 H's g¥ dls (o S lpud (Sl : Gy

-) Aasdl e pwgdl slun clus e Sen b plael ¥ Janr Sy B8 -
(2
: 4= multiplicateur de Lagrange mi|&¥ cacliae sudaty
L= f(k, 1) —t[pkk + pll — ct]
= kl — 7[100!/ + 1000k — 10000]

2_1L< = 0 =I-A(100)=0—> A=1/100....01
% =0 -k —21000 = 0 — A=k/1000....02

=5 9 1250 : dumi LIS Aslas 3 pasgailly -
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: t-wjﬁ‘)‘—m u.th}
0k pml

= =—=-2—2>k=-21
dl pmk

1=1—> k = 2

1=2—> k =4

Rigidité de la production a court terme

Capital
paran E Lorsqu’un actif est fixe a court terme, le
chemin d ’expansion est limité a une
dimension, et la combinaison de colits
c optimale ne peut étre atteinte.
Expansion
de long terme
A
K2 -
Expansion de
P courtterme : isocolt supérieur
K1 ————— Q2
1
1
1
1
1
1

s B L B 3 Main d’ceuvre par an

L
Cours 7 15

80



La fonction de'* Cobb-Douglas (1928) Mgy S Als
oliasly doplay g8 bl @lley (legs oo (KoYl goLiatd¥l oo S L8
Ol pubaiun Slasyl Jl=dl O 13) Lagd 3axall ga ladl § Bl 9 1928 sle

Y Gotun @ Ll ells piliy used! A LD AueS (198 3929 USh
Q=ck” :cnkelat 7 LY aled aladl JSCaI

By ¢ Oecbiall dalas codandl dias LoJUW oy Jies Ko z oYl 2eS Qi
ldag . (B+ 0 =1 goazll tun) oIl Ulxdl sin § LrsleiSall lasams culg (2
iy Slayiell slas) J @35 « Tuae Bgke Lady S Sotue glan)l O G
Acudd!

Al @Ml P e dlegs S Al il Glues adaitud

B+ domydl oo duilaze als P oS Ul ol e Ble m «Q=f(mk,ml)=m*(f(k,I)
i,_omk:&.w.\.:ﬁ Y pxe L6 m Ay oY Jelge sl 130 adey o

dadl gl § 7Y Al sl Aad (I Uo7 bl (S 4iay < k= B+

sai Bad (o ST Biss ezl ol & ¢ Blie emadl Ale s B> T -
zmY! Jalse

sai Awd (0 JBI B9y gay z Y o) ol ¢ HuoBlie el Wl B0 T -
zmY! Jalse

Jolse gai Lud (i Byigr gade Y o) ol ¢ Al emxdl e B+ = 1 -
esid AW Al 2. LY

12 _ https://fr.wikipedia.org/wiki/Fonction_de_Cobb-Douglas.
En 1928, Cobb et Douglas publient I'article "A Theory of Production" devenu célebre, La
fonction de Cobb-Douglas est une fonction utilisée en économie et en économétrie
comme modele de fonction de production. Elle permet de représenter les effets de la
technologie sur deux ou plusieurs facteurs de production (notamment le capital
physique et le capital travail) et sur I'output qu'ils permettent.
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u-uM.i‘-jJ s_gs CLI;\ i Ja_wj.'ilb é._\.w.” CL‘L’Y‘ R JS «_»Luo- -

Q=f(k)=AK “LF
a—Q:(a)Ak“‘lLB - pmk = Aa)k*1L°

‘;Q =-ABK®LE~1 > pml = ABK*LE~1

Application 2

Soit la fonction suivante de la forme Cobb Douglas : f(k ;L) =4 K*L2

o Calculez la production movenne et marginale du facteur K
o Calculez la production moyenne et marginale du facteur L

Solution

¢ Calculons PM et PM 1
P_.m:%’“ — pM= 2K Py =

k
PML:ﬂ:::‘. _'PML_fiKIZ.L.. DMy 4K2I{.LKLJ_.’ PM =4 KL

FKxL\]LZ

— PMi=4kI’

o Calculons P yet Pm 1
Pm k_f_k_..hp. =a__'Pmk 4 (&) L2 - 4*)K L2 Pmi=8K L

pm._:% P =" Pmi=4 QLY Ks 4L K> Py = SLK?

Remarque : ici il suffit juste de dériver le facteur exprime afin d’eliminer son

= dénominateur commun, Dérivé x " = !
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¢ eload) iliizmin § 45 o Sy 13ley gl slane oy 13k -3
(wendl o bawgill ¢ aaall gall §) z¥ 5oL aubaiad duwll -4
G Las e ¥ ¢ alpzelly e Al o« kol gapaall) o A8Me gl z LY dls-5
(
Adadas il .
ko Iy« zluY Jies Q Za> Q=100K7LY : ly LS Lo mud zuYl dls sl 13) .1
dsy9 ¢ 752500 1y Huds Alne e yden pull lda o 13) ¢ JUI iy Jeadl a3
¥ delse e LSlas)
gl
, Al sl (il w11
L Gol cadKilly oSay Lo (oadl zloY! Als dam gull 10d oSey oS o 21
i LS Jaally JUI (il oo S 2 0L Lele « oS

P,=50°*" P,=100%
 PE10PM P=5PR s L WS Y Jelse slawdy « Qe4kl: sy Wls Lyad 2

Cr=100"* Llay sidl Q=2 sy oS —

F(KC,L)=3KL2-KL? : 2l 7z v als Lgad oS 3

ol

¢ Wil sda uiles 22ys 2e.

k=100 wic 7Ll (qadl fresas (J Joadl LS (2L

z Y Jelse slasl colS 13 auwgall Jia¥) 5Lkl sas . ¢ el z oY) gblis sus .
S P=1, Py

O3l ausg @ 4T cale 13],Q=(x-1)"3(y+4) V6 AW 7 Ly Ao Lyt =o' 13) . 4
Y (58 Bum9609 X (3o Bumg 2 putieiud
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T Qs Qi zwY W il sumdl Jaall 0 S22 6
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Q=100k°31°7,,,,,pi=50,pk=100,ct=21834 :01 Q.wm J> -

21834=501+100k
f(mk,ml) = f(k, Dm"* : 01 Luils ol -1 -
f(mk,ml) = 100(mk)*3(xmD°” = mf(k,1) - k
=1
oY § el Balll L exmdl A b W § 2 WML k=1 ol Ly
2 Jalgad B! 8aL5I ae canlils
Geday Lol ¢ (Lk) oo Ll SleeSI) oy Sy« ct=21834 LKl e -2

pml pl 0.7(100)107- 103 50
= = — = - l = k
pmk  pk 0.3(100)k0-3—-170.7 100
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T 5 5 5 5 5 5 5
L 1 2 3 4 5 6 7
Q 3 8 12 15 17 17 16
pm 3 5 4 3 2 0 -1
AP 3,000 4,00 4,00 3,75 3,40 2,83 2,29
20 -
15 -
10 - —Q
—pm
> AP
O T \ T T
T 1 2 3 4 5 ;\s 9
5
10 (el > —
f(mk, ml) = K™ *(i,) sl edles —

f(mk,ml) = 100(mk)%(ml)§ =mlf(k,)-> =1

el At ol Wl g 2z W £ =1 ol Ly

2 1

pml _ pmk E_ k_g 3 _ﬂ_
pl _ ok ﬁpl[kgl—pk[l%]%pkk—pll%l— ol
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Slal¥ly a8l Jind
M LY S Yl -
@b 1« dilmiie zL0Y Jlgel (e miidl dleziy Lo JS Ll 2AH iyl

oledly aaludl zlsl § sl ado¥l olsll olaily  Jleadl jeai @ s
I ey Je Ao gdatl wlgally cnelitly Jaid cilousg « aSlaud | 23U

t oY LA ¢ gl

sda Jl Lae Sl @ Bl Lag glel sue I CadiSall qpueds Say

29 : Explicit Cost™ 3yallall AL Goaig o Sole Oguullls « CaJISHll
Sz Jelse clous e Jyamdl ilie gl Llext (@1 Jlga¥ §gazme
Ld dilae a8 093 Lele Jgiamtl (e 3zmay (g z ¥ (§ Losserul

g o ASleudl B gladly ads¥ algll oladly Jleadl el Jadds
Jie Bralls clegdin Bogse 3 a3 ¥ (& 1 Implicit Cost™ dasall oS!
Ao elsy asedd! s Jte duds puel] AS5Lell e Ll alusrwl (IS
=l on Gl Ol dazmy b g0 A ST (e goidl Tda 392 O
IS e el lda Oslege Lo Bale okl ¢ gl zslly (galiazd Y]
Li ¢ Lele s Llae Joian pue cun olilusdl j5las @ las ¥ LY
ozl (¥ . 2kl jslic o yuaiaS cladl Llad JI lan 4ls galatsy!
wle 3l b say @il oy Jodd S 0T 61z Y jole (o pate
Normal Profit galadl 71|

Jelms (3 Leld ¢ aaapdl Bull Jsb Aol e cadiSall I Gylas 131 Ll - alasdle
S per e Jishall 21 39 ¢ Badieg Al ¢ I s sl o)
J2¥ @ 055 Lapsny edll Jo¥l mwg ¥ @I S ¥ ¢ Basie 0555
- il Als Joglall

14 _Les colts de production représentent I'ensemble des dépenses effectuées par les entreprises afin de réaliser
leur production. Ils dépendent des facteurs de production utilisés. Codt total, codts fixes, colts variables : le colt
total (CT) peut se décomposer en colts fixes (CF) et colts variables (CV).
https://www.google.com/search?sxsrf.

15 - Codit explicite ; sy 435

16 - Colit implicite Aieca 48
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P dp byl dalll olavie
: 4 K01 4aKd1Colit total (CT) = colits fixes (CF) + colits variables (CV)
ety oY) pan ks s zLuYl L a8Me ¥ a1 anlill 2aK i CF
- sdie JS4 55 2« Slielslly Hlas]
Sloll cladig o Jleadl seml Gasntiy £l iny phss Spaall 22Kl Jies CV
Aoy
CT @ Sy Aeanud | z Y Jolge @leeS ¥y AT 28I At lio aydatudy
=+wLrK
P Bl ek " W ely ile g Joladl ol Jied W ey
Ll AT I § sl Hlade ea aad @ Colit marginal dyusell daisall
Ao § cuslall asl LalEsal (Sas sumly @dlal sumgy zlu¥l s
Dk LS b aueg ) paiw]
dct Act
cm=—— ->cm=—

aQ AQ

Yl Busy demwle Hladae Lel 8,279 : colit moyen  aawgill sl

ad, GL‘ZJY\ x> s AT e IS éjl.-wj L.Hali) Al e IS O 5..\}\3.”
t

CM = %z 2Ll Hslaall

dxiie by JSO dlemidl! anldd) daldl Jies : anldl 4Kl bwgie

CF

CFM = —

Q

dxiie by IS alexil| spaadll 8ISl Jias: dpdall 44 lawgia

cv
CVM =3
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Pizzas
produites
par heure

1,0
20
30
an

Charges
fixes

40
4,0
40

a0

Qp Qo Q

rodlel IS pomie 70k
Loz ofy LiS 8paaally AU daiall o JS 8oLy LoDl @ 01>, A) 3 *

abdlas ¥y oS3 CF 9 CV (pe S o351 02 2l L) ¥
Balite c¥aasg CV 9 CT (o S 8oLy Jaxli 1 03 s, L) *
pady Lusd) L gmie o) Lozl oMol I I goie (b ) (gl (3%
ey ol § 8 sda 0SS Lewie AN IS Lo wgie

Colt total
Charges de Colt
variables production marginal
16,00
13,00
10,00
ann
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Colt
moyen

Prix
220
200

180
180

Recette  Recette
totale  marginale  Profit



s =

q/ heure cf cv ct CM cm RT
1 4 16 20 20 -3 22
2 4 13 17 8,5 -3 40
3 4 10 14 4,6 -1 54
4 4 9 13 3,25 3,25 64

L Aadlid | ALl cailgBy douzed) ATy Aasgil| AAKH cy ABHall

Act
Act% ~t cm
e = = = —
AQ% AV
q
Ue b alind e>1 -
Al a gl e<l1 -
aanll Al b cld eE=1 -

CV =wH, cvm=cv/Q ¢ plai @ Jawgill zLuWy Aawgid| LI (i A8Mall -

wl  wl/l w
Q Q/l PM
PM a5 Laigis 2o LewSe s ovm o) odlel dolall (e Jasdls-
ct=1/10g*+5q+200 : &Ll 2SI Ca IS s Luad oS 131 01 ke
cf, cv, cfm, cvm, ctm @ 0 S Slus @ gkl
2biglls Jaadly JUI aly oo JSI ol Z L1 o 285l gainael 02 Jlio
02 J=JI

CVM =
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l———aqx—l_— lx—l_——p l—» l =el X PML
e pm q ML pm e

les revenus V7 &ilalyoW : sl
A5l G939 Gaud (§ dzsid day Al mudl ol 2Ll sbalanle goame (2 il
sl JSadl
Rt =p=*q
iy S oY e Aeldl Busgll s e a1 gl zY -

RM=RT/Q
PSSy b g Bus gy

ART dRT
Rm = 280K

AQ dQ

T=RT —CT: s -

= RT — CT = RT — (cf + cv) IS Sy -

. O0(q) 9d(cftcv) _0(v) _ _ om
=0— 5q 5a =0-p 9a =p—cm= aq'1
0->p=cm
2
I <02
dq

slp¥l Gdain Lesie (gaey « RM=Rm Lidic 4l dudln Al alel 095 -3
. gSv‘-’*'J‘ MY e Iosogall

17 - https://www.google.com/search?hl=fr-DZ&ghv=2&sxsrf.
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RT q
RM = — = 6- s aled) et
0 20000 Gl o

N Q=0 > RM =6

6 RM=0— g = 120000
Rm=6——

10000

Q=0—Rm=6

60000 120000 Rm=0— q = 6000

P9 La8l Ludlic plol p=id Jdlg ARSRM o L ol oyl (00 © 2diBli
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- S gud ) (e S sueg

L sl e IS sla¥ls A5ISE Al e S Lyald o 131 : sy
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§ oSasle bl ol e 05K sl Y] e ol gllal

s =

el ol 7l I Griad!) oyl edaadd 01 Lyidl -1
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A8 Ly adl o) sbial Jasdli @ el e 81 065G 02 siad! 02 Ly adl -2
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021
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CM=2q+6+18/q

P=330-0.5qq4 ;firme =100

p=cm : ga (ayall bk ol daey o ©a18Y) (ol Glus comy Yol (=l —

dct ct
cm=—->CM=—->ct=CM Xq
dq q
= 2q* + 6q + 18
dct
cm=%=4q+6—>p=4q+6—>
L3 0.25 1.05
=——==0U. —1.05 =
qs ap 2 p

Yq = 100(0.25p — 1.05) = 25p — 150

-4 O3lsll AaSg pas (1o S ol
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dq
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ct=4000+5q+10q* : 4Ll e JISG Al Lgad S 2020y pas
s gkl
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Ao gl AN 2B (adset moud (J Sl Glus —
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— (m=20q+5

cm=CM; Q=20 : &Kl jadsen mewd Gl 4l —
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— Q=-20p+2050
- Q,=10p-50

s i Jiazell 7o ls Ggad) G3l95 su>
qo =qd - 10p — 50 = —20p + 2050
— pe =70 - qe = 650

Luuge JS Ak iy « Lalatdl ucwhe 50 s us Goud! oo cuele 131 —
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a2l

18 - cpp= concurrence pure et parfaite
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